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 14 de junho de 2018                     Parte II                                           Duração: 1 hora 

NOTA: Justifique convenientemente todas as respostas e apresente todos os cálculos efetuados. 

 

1. Seja �:ℝ� → ℝ definida por ���, 	
 = ��
�
� ����
��
�
� . 

a) Determine o domínio de �, ��, e faça a sua representação gráfica; 

b) Indique analiticamente �������, ������	e �����
; 
c) �� é limitado? E compacto? 

d) Justifique o valor lógico da seguinte proposição:   ∃ ⊂ ℝ�:		��� ∪ ��
 ≠ � ∪ ���$ 
(onde � ∪ ���$ representa o derivado do conjunto  ∪ ��).  

 

2. Determine e classifique todos os pontos críticos de ���, 	
 = 2�� − 1
� + 	) − 4�� − 1
	. 

 

3. Considere o conjunto  = +��, 	
 ∈ ℝ�:				 ≤ 1		 ∧ 			 + 1 ≤ � ≤ 2�	 + 1
	/. 
a) Represente-o graficamente e, usando integrais duplos, calcule a área de  ; 

b) Calcule 

1 1	� + 2	 + 53 	��	�	. 
  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Cotação:  

 

 

 

1a 1b 1c 1d 2 3a 3b 

3 3 1,5 1,5 5 4 2 



 

 

Universidade de Lisboa 

Instituto Superior de Economia e Gestão 

Matemática II                  Licenciatura em Gestão do Desporto                              Época Normal 
 

14 de junho de 2018                Parte I (Repetição da Avaliação Intercalar)                             Duração: 1 hora 

NOTA: Justifique convenientemente todas as respostas e apresente todos os cálculos efetuados. 

 

1. Sejam � e 4 constantes reais e seja 5 = 6 1 0 3 24 −6 � 4−2 1 −3 −4:. 
 

a) Determine a característica da matriz 5, para todos os possíveis valores de � e 4; 

b) Justifique o que pode concluir sobre a independência linear  

i) dos vetores �1,0,3,2
, �4, −6,−6,8
, �−2,1,−3,−4
; 
ii) dos vetores �1,4, −2
, �0, −6,1
, �3, −6,−3
; 

c) Resolva matricialmente o sistema de equações lineares 

< 		�											 + 3= = 24� − 6	 − 6= = 8−2� + 	 − 3= = −4	; 
d) Escreva	�2,9, −4
 como combinação linear de �1,4,−2
, �0, −6,1
	e �3,−5,3
, ou conclua que tal não é 

possível; 

e) Calcule, caso exista, o(s) valor(es) de 4 para os quais a quarta coluna de 5 é um vetor de norma 6. 

f) Faça � = 4 = 0.	Calcule |�|, sendo � a matriz quadrada de ordem 4 que tem como primeiras linhas as 3 

linhas de 5 e cuja quarta linha é A3 0 0 0B. A matriz �	é invertível? 

 

2. Considere a forma quadrática C��, 	, =
 = −5�� + 2�	 + 4�= − 3	� − =�. 

a) Classifique-a; 

b) Indique, justificando, o valor lógico da proposição ∃D, E ∈ ℝF:		C�D
C�E
 < 0. 
 

 

 

 

 

 

 

 

Cotação:  

 

1a 1b 1c 1d 1e 1f 2a 2b 

3 2,5 3 2,5 2 3 2,5 1,5 


