ISEG ESTATISTICA | - 2° Ano/Economia-Financas, 2° semestre, ER 25.06. 14
12 Parte - Te6rica — 40 minutos

Cotacdo da 1° Parte: 8 Valores. As respostas sdo efectuadas no espaco a seguir disponivel. A cotacdo das perguntas de
Verdadeiro e Falso é feita sempre da mesma maneira. No decorrer da prova ndo serdo prestados quaisquer esclarecimentos.
N&o pode utilizar calculadora nem qualquer meio de consulta. BOA SORTE!

Nome: Numero:

Formulario

Axiomdtica:  P1. P(A)>0 P2 P(Q)=1 P3.Se AnB=0 entdo P(AUB) = P(A)+ P(B)

Var(X) = E(X— )" = E(X?) =45 COUX,Y) = E{(X — )Y — 1, = ECXN ~EQOE(Y); ey = S D)
E(aX +bY) =aE(X)+bE(Y) ; Var(aX +bY)=a®Var(X)+b?Var(Y)+2abCov(X,Y); E(Y)=E,[E(Y | X)];
Funcao geradora de momentos: M, (s)=E(e™); E(X")=M, " (0)

X~Po(A) = f(x) = (e724%) /x ! (A > 0,x = 0,1,-); X~B(n,0) = f(x) = (:) 0*(1— )" *(n > 1,x = 0,1,-,n)

_ YUX, " (X, = X)? " X2 :
X~Ex()=>F(x)=1—-e"* (x <0); X :Z':l : S? :Z':l( ) =Z':1 - X?%;(n-1)S%=ns?
n n n

X~ x&y = E(X)=n; Var(X)=2n; X~N(0; 1) = X2~x%); X~G(n; A) = 20X ~xbpm);
X~N(0;1) e Y~y2, =% ~t
( ) D) /m n)

[Atencéo: Cada resposta certa vale 2,5 cada resposta errada vale —2,5. A classificagdo desta questdo variara entre
um minimo de zero e um méaximo de 10

Indique as respostas verdadeiras (V) ou falsas (F), assinalando com X na quadricula respectiva:

1. Sejam os acontecimentos B, C,D c 2 com probabilidade positiva.

Se B c C, entdo P(B|C) < P(B)

Se B e C sdo acontecimentos independentes de um espaco de resultados Q tais que
B UC =, entdo constituem uma particdo desse espaco de resultados.

Se Bc D e C e D incompativeis, entdo P[(B U C)|D] = P(B)/P(D)

Se B, C constituirem uma particéo de (), entdo
P(B|D) = P(D|B) * P(B)/[P(D|B) * P(B) + P(D|C) = P(C)]

2. Seja X uma variavel aleatéria discreta com fungao de distribuicdo F(x) , fungdo probabilidade f(X) e ae®R
V F

O conjunto Dy = {x: P(X = x) > 0} é sempre finito.

Se a € Dyentdo Fy(a) > Fy(a—0)
Seja a variavel aleatéria Y = ¢(X) =a + bX, entdo P(Y <y)=Fy((y —a)/b) y € Dy

E (X) pode assumir valores n&o pertencentes a Dy

3. Seja (X,Y) uma variavel aleatéria bidimensional continua com fungéo distribuigéo conjunta Fy y(x,y) e
F,(y)funcéo distribuicdo marginal de Y.

V F

Seja €, 0 Quantil de ordem @ de umav.a. X, entio P(X > e,) =1 —«a

Se X e Y forem independentes entdo E(X.Y) = E(X).E(Y)

Se existe Var(X) e Y = u,, — X, entdo Var(Y) = Var(X)

Se X e Y forem independentes entdo E(X|Y = y;,) =E(X|Y =y;) (VijE€R, i #})

vsff —



4. Indique as respostas verdadeiras (V) ou falsas (F), assinalando com X na quadricula respectiva:

V. F
Se X~N(0,6%) e P(X < —x) > 0,1,entdo P(—x <X <x)<0,8
Se X é a v.a. que representa o numero de ocorréncias no intervalo de tempo At num processo
de Poisson com taxa média A, entdo Y — tempo de espera pela 102 ocorréncia~G (10, At /1)
Sejam X;~B(1, 8) independentes (i = 1,2,--,n) , entdo Yj—q X;~ N(n@; no(1 — 9)) se
n=>30,01< 6<09
Seja X~U(a,a+ 1) entdoa P (X <a +%) =0.5
5. Seja (Xy, X5,+-*,X,,,) n> 2, uma amostra casual simples retirada de uma Populacdo X de

parametros desconhecidos. Indique as respostas verdadeiras (V) ou falsas (F), assinalando com X na quadricula
respectiva
\Y F

Sejam X, e X, médias de duas amostras de dimens&o n de uma populagéo X.
Entdo P(X; > x) = P(X, > x).

Os momentos de uma populacdo X sdo variaveis aleatdrias.

lim Var(X) =0

n—oo

Se X é uma populacé@o com distribuicdo de Poisson de média A e T(Xy, X5, -+, X,) = Xie, X;. A
distribuicdo por amostragem de T~Po(nt)

6. Utilizando os axiomas e propriedades da medida de probabilidade demonstre que

P[(AnB)U (AN B)] = P(A). Justifique todos os passos.[Cotac5o: 15]

7. Seja X uma variavel aleatéria. Prove que Var(X)=E(X?)—?, onde u=E(X). Justifique todos os

passos. [Cotacdo: 15]



ISEG ESTATISTICA | - 2° Ano/Economia-Financas, 2° semestre, ER 25.06. 14
12 Parte - Te6rica — 40 minutos

Cotagéo da 1° Parte: 8 Valores. As respostas sé@o efectuadas no espaco a seguir disponivel. A cotagcdo das perguntas de
Verdadeiro e Falso é feita sempre da mesma maneira. No decorrer da prova ndo serdo prestados quaisquer esclarecimentos.
N&o pode utilizar calculadora nem qualquer meio de consulta. BOA SORTE!

Nome: Numero:

Formulario

Axiomdtica:  P1. P(A)>0 P2 P(Q)=1 P3.Se AnB=0 entdo P(AUB) = P(A)+ P(B)
Var(X) = E(X— )" = E(X?) =45 COUX,Y) = E{(X — )Y — 1, = ECXN ~EQOE(Y); ey = S D)
E(aX +bY) =aE(X)+bE(Y) ; Var(aX +bY)=a®Var(X)+b?Var(Y)+2abCov(X,Y); E(Y)=E,[E(Y | X)];
Funcéo geradora de momentos: M, (s)=E(e™); E(X")=M,(0).

X~Po(A) = f(x) = (e24%) /x! (A > 0,x = 0,1,-); X~B(n, 0) = f(x) = (Z) 0*(1 — )" *(n > 1,x = 0,1,--,7)

_ "X, " (X, - X)? " X2 .
X~Ex()=>F(x)=1—-e* (x <0); X :Z':l ; S? =z':1( ) :Z':l ~X?;(n-1)S?=ns?
n n n

X ~ y& entdo E(X)=n; Var(X)=2n;X~N(0; 1) = X*~x{); X~G(n; D) = 24X ~xbpny;

X~N(0;1) e Y~yty =X \/_~t(n)
Y/n

[Atencdo: Cada resposta certa vale 2,5 cada resposta errada vale —-2,5. A classificagdo desta questao variara entre um
minimo de zero e um méaximo de 10]

Indique as respostas verdadeiras (V) ou falsas (F), assinalando com X na quadricula respectiva

1. Sejam os acontecimentos B, C,D c 2 com probabilidade positiva.

SeBc(C,entdo P(B|C) =1

Se B e C sao acontecimentos incompativeis de um espaco de resultados Q, entdo constituem uma
particdo desse espaco de resultados.

Se Dc B e B e C incompativeis, entdo P[(D U C)|B] = P(D)/P(B)

Se C e D constituirem uma particdo de Q, entdo
P(D|B) = P(B|D) « P(D)/[P(B|D) = P(D) + P(B|C) = P(C)]

2. Seja X uma varidvel aleatdria continua com funcéo de distribuicdo F(x), fun¢@o densidade de probabilidade
f (X) . Indique as respostas verdadeiras (V) ou falsas (F), assinalando com X na quadricula respectiva:
\Y F

O conjunto Dy = {x: P(X = x) > 0} é vazio.

Para Va € Rtem-se Fy(a) = Fx(a —0)
Seja a variavel aleatéria Y = ¢(X) =a+ bX, entdo P(Y <y)=Fy((y—a)/b) yER

Var(X) é sempre positiva V x € R

3. Seja (X,Y) uma variavel aleatoria bidimensional discreta com funcéo distribuicdo conjunta F, | (x,Y)

Indique as respostas verdadeiras (V) ou falsas (F), assinalando com X na quadricula respectiva:
\Y F

P(a < X < b) = Fy(b) — Fy(a)
SeE(X.Y) =E(X).E(Y), entdio X e Y sdo independentes
Se existe Var(X) e Y = X — u,, entdo E(Y?) = Var(X)

Se X e Y forem independentes entdo E(X|Y = y;) = E(X|Y = y;) (Vi,j €Dy, i #))

vsff —



4. Indique as respostas verdadeiras (V) ou falsas (F), assinalando com X na quadricula respectiva:

Se X~N(0,0%) e P(—x<X<x)>08, entio P(X<-x)<0,1

Se X é a v.a. que representa o numero de ocorréncias no intervalo de tempo At num processo
de Poisson com taxa média A, e Y — tempo de espera pela 102 ocorréncia, entdo

E(Y) = 10At/A

Sejam X;~B(1, ) independentes (i = 1,2,,n) , entdo Y1~y X;~ Po(n0) se
n =300 <0.1

Seja X~U(a,a + 1) entdo a P(X < a+§) > 0.5

5. Seja (Xl,XZ,---,Xn),n>2, uma amostra casual simples retirada de uma Populagdo X de pardmetros

desconhecidos.
Indique as respostas verdadeiras (V) ou falsas (F), assinalando com X na quadricula respectiva:

Sejam X, e X, médias de duas amostras de dimens&do n de uma populacgéo X.

Os parametros de uma amostra séo estatisticas e como tal variaveis aleatérias.

Se X é uma populag¢éo com distribuicdo de Bernoulli com probabilidade de sucesso igual a 6 e
T(Xy, X5, -+, Xy) = Y=, X;. A distribuicAo por amostragem de T~B(n, 6)

O valor esperado da média da amostra diminui com o aumento da dimensao da amostra.

6. Utilizando os axiomas e propriedades da medida de probabilidade demonstre que

P[(AnB)U (AN B)] = P(A). Justifique todos os passos. [Cotacio: 15]

7. Seja X uma variavel aleatéria. Prove que Var(X)=E(X?)—u?, onde u=E(X). Justifique todos

0S passos. [Cotacdo: 15]



ISEG ESTATISTICA | - 2° Ano/Economia-Financas, 2° semestre, ER 25.06. 14
12 Parte - Te6rica — 40 minutos V3

Cotacéo da 1° Parte: 8 Valores. As respostas sé@o efectuadas no espaco a seguir disponivel. No decorrer da prova n&o seréo
prestados quaisquer esclarecimentos. N&o pode utilizar calculadora nem qualquer meio de consulta. BOA SORTE!

Nome: Numero:

Formulario

Axiomdtica:  P1. P(A)>0 P2 P(Q)=1 P3.Se AnB=0 entdo P(AUB) = P(A)+ P(B)

Var(X) = E(X— )" = E(X?) =45 COUX,Y) = E{(X — )Y — 1, = ECXN ~EQOE(Y); ey = S D)
E(aX +bY) =aE(X)+bE(Y) ; Var(aX +bY)=a®Var(X)+b?Var(Y)+2abCov(X,Y); E(Y)=E,[E(Y | X)];
Funcao geradora de momentos: M, (s)=E(e™); E(X")=M, " (0)

X~Po(A) = f(x) = (e724%) /x ! (A > 0,x = 0,1,-); X~B(n,0) = f(x) = (:) 0*(1— )" *(n > 1,x = 0,1,-,n)

_ YUX, " (X, = X)? " X2 :
X~Ex()=>F(x)=1—-e* (x <0); X :Z':l ; S? :Z':l( ) =Z':1 -X?; (n-1)S?=ns?
n n n

X ~ y&) entdo E(X)=n; Var(X)=2n; X~N(0; 1) = X*~x¢y; X~G(n; A) = 24X ~xlop;
X~N(@0; 1) eY~y2,=X ~t
( ) X(n) \/Y_/n n)

[Atencdo: Cada resposta certa vale 2,5 cada resposta errada vale -2,5. A classificagdo desta questao variara entre um
minimo de zero e um méaximo de 10]

Indique as respostas verdadeiras (V) ou falsas (F), assinalando com X na quadricula respectiva

1. Sejam os acontecimentos A4, B, C, c £2 com probabilidade positiva.

Se B c C, entdo P(C — B) < P(C)

Se B e C séo acontecimentos dependentes de um espaco de resultados Q entdo constituem
uma particdo desse espaco de resultados.

Se AcC e B e C incompativeis, entdo P[(B U C)|D] = P(B)/P(D)

Se A e B constituirem uma partigdo de (, entdo
P(A|C) = P(C|A) = P(A)/[P(C|A) = P(A) + P(C|B) = P(B)]

2. Seja X uma variavel aleatéria discreta com fungéo de distribuicdo F(x) , fungdo probabilidade f(X). Indique
as respostas verdadeiras (V) ou falsas (F), assinalando com X na quadricula respectiva:
\Y F

O conjunto Dy = {x: P(X = x) > 0} pode ser uma infinidade numeravel.
Se a € Dyentdo Fy(a) = Fy(a—0)

E (X) s6 pode assumir valores pertencentes a Dy

Seja a variavel aleatéria Y = @(X) = bX, entdo P(Y <y) = Fx(y/b) y € Dy

3. Seja (X,Y) uma variavel aleatdria bidimensional continua com fungéo distribui¢céo conjunta F, , (x,y)e
Fx (x)funcao distribuicdo marginal de X.
Indique as respostas verdadeiras (V) ou falsas (F), assinalando com X na quadricula respectiva:

Seja £, 0 Quantil de ordem a de umav.a. X, entdio P(X >¢,) =1 —«a

Se E(X.Y)=E(X).E(Y), entdo nada se pode concluir sobre a independéncia entre X
eY.

Se existe Var(X) e Y = p,, — X, entdo Var(Y) = —Var(X)

SeEX|Y=y)#EX|Y=y;) (Vi j€ER, i#j)X e Y sdo varidveis aleatérias dependentes.

vsff —



4. Indique as respostas verdadeiras (V) ou falsas (F), assinalando com X na quadricula respectiva:

Se X~N(0,0%) e P(X=x)>0,1, entio P(-x<X<x)<08

Sejam X;~B(n;, 0) independentes (i = 1,2,--,m) , entdo Y=, X;~B(%, n;,mo)

Se X é a v.a. que representa o nimero de ocorréncias no intervalo de tempo At num processo
de Poisson com taxa média A, entdo Y — tempo de espera pela 102 ocorréncia~G (10,1 /At)

Seja X~U(—a,a) entdoa P(X <0) =0.5

5. Seja (X, X,
desconhecidos.
Indique as respostas verdadeiras (V) ou falsas (F), assinalando com X na quadricula respectiva:

,Xn),n>2, uma amostra casual simples retirada de uma Populagdo X de pardmetros

Sejam X, e X, médias de duas amostras independentes de dimens&o n de uma populagio X.
Entdo Var(X; + X, ) = 2Var(X)/n

Os momentos de uma populacdo X sdo constantes.

lim Var(X) = o
n—-oo

Se X é uma populacé@o com distribuicdo exponencial de parametro 4, e T(Xy, X5, -+, Xp) = 21 X;.
A distribuicdo por amostragem de T~G(n, A)

6. Utilizando os axiomas e propriedades da medida de probabilidade demonstre que

P[(AnB)U (AN B)] = P(A).. Justifique todos os passos.[Cotacéo: 15]

7. Seja X uma variavel aleatéria. Prove que Var(X)=E(X?)—?, onde u=E(X). Justifique todos

0S passos. [Cotagdo: 15]



ISEG ESTATISTICA | - 2° Ano/Economia-Financas, 2° semestre, ER 25.06. 14
12 Parte - Tedrica — 40 minutos

Cotagdo da 1° Parte: 8 Valores. As respostas erradas descontam 0,5. As respostas s@o efectuadas no espago a seguir
disponivel. A cotagdo das perguntas de Verdadeiro e Falso é feita sempre da mesma maneira. No decorrer da prova ndo serdo
prestados quaisquer esclarecimentos. N&o pode utilizar calculadora nem qualquer meio de consulta. BOA SORTE!

Nome: Numero:

Formulério

Axiomatica: P1. P(A)>0 P2. P(©) =1 P3.Se AnB=Y entdo P(AUB)=P(A)+P(B)

Cov(X,Y)
Ox Oy

E(aX +bY) =aE(X)+bE(Y) ; Var(aX +bY)=a®Var(X)+b?Var(Y)+2abCov(X,Y); E(Y)=E,[E(Y | X)];

Funcao geradora de momentos: M, (s)=E(e™); E(X")=M, " (0)

X~Po() = f(x) = (e7#4%)/x 1 (A > 0,x = 0,1, ); X~B(n,0) = f(x) = (1) 6¥(1 = )" (n > L,x = 0,1,++,m)

Var(X)=E(X —1)® =E(X*)=u*; Cov(X,Y)=E{(X =, )(Y = 4, )} = E(XY) = E(X)E(Y); pxy =

_ YUX, " (X, = X)? " X2 :
X~Ex()=>F(x)=1—-e"* (x <0); X :Z':l : S? :Z':l( ) =Z':1 -X?%;(n-1)S?=ns?
n n n

X ~ &, entdo E(X)=n; Var(X)=2n; X~N(0; 1) = X*~x{); X~G(n; D) = 24X ~xbpny;
X~N(@0; 1) eY~y2,=X ~t
( ) X(n) \/Y_/n n)

[Atencao: Cada resposta certa vale 2,5 cada resposta errada vale —2,5. A classificagdo desta questao variara entre um
minimo de zero e um méaximo de 10]

Indique as respostas verdadeiras (V) ou falsas (F), assinalando com X na quadricula respectiva:

1. Sejam os acontecimentos A, B, C c 2 com probabilidade positiva._

\Y F
SeBc(C,entdo P(B—-C)=0
Se B e C séo acontecimentos independentes de um espaco de resultados 2 n&o podem
constituir uma particdo desse espaco de resultados.
Se Bc A e A e C incompativeis, entdo P[(B U C)|A] = P(B)/P(4)
Se B e C constituirem uma particdo de Q, entdo
P(C|A) = P(A|C) = P(C)/[P(A|C) « P(C) + P(A|B) = P(B)]
2. Seja X uma variavel aleatdria mista com fungéo de distribuicdo F(x),
Indique as respostas verdadeiras (V) ou falsas (F), assinalando com X na quadricula respectiva:
\Y F

Se a€ Dy ={x:P(X =x) >0}entdo Fx(a) > Fx(a —0)

O conjunto ¥ ep, P(X = x) < 1.

Seja a variavel aleatéria Y = p(X) =a+ X, entdo P(Y<y)=Fx(y—a) yER

E (X) pode assumir valores ndo pertencentes a Dy

3. Seja (X,Y) uma variavel aleatoria bidimensional discreta com funcéo distribuicdo conjunta Fy y(x,y) e
Fx (x)funcao distribuicdo marginal de X.
Indique as respostas verdadeiras (V) ou falsas (F), assinalando com X na quadricula respectiva:

P(a < X < b) = Fx(b) — Fx(a)

Se E(X.Y) # E(X).E(Y), entdo X eY sdo dependentes.

Se existe Var(Y) e X =Y — i, entéo E(X?) =Var(Y)

Se E(X|Y =y;) # E(X|Y = y;) (algunsy;y; €Dy, i #j),entdo X e Y sdo dependentes

vsff —




4. Indique as respostas verdadeiras (V) ou falsas (F), assinalando com X na quadricula respectiva:

Se X~N(0,0%) e P(—x<X<x)>08, entio PX=>x)<0,1

Se X é a v.a. que representa o nimero de ocorréncias no intervalo de tempo At num processo
de Poisson com taxa média A, e Y — tempo de espera pela 102 ocorréncia, entdo

E(Y) = A/10At

Sejam X;~B(1, ) independentes (i = 1,2,,n) , entdo Y=y X;~ N(n@; no(1 — 9))
qualquer que sejam os valores de n e 6.

Seja X~U(a,a + 1) entdo a P(X < a+§) <05

5. Seja (Xl,Xz,---,Xn),n>2, uma amostra casual simples retirada de uma Populagdo X de parémetros

desconhecidos.
Indique as respostas verdadeiras (V) ou falsas (F), assinalando com X na quadricula respectiva:

Sejam X, e X, médias de duas amostras independentes de dimens&o n de uma populagéo X.
Entdo Var[(X; + X,)/2] = Var(X)/2n

A média e variancia de uma amostra nao sao variaveis aleatérias.

A variancia da média da amostra diminui com o aumento da dimensao da amostra.

Se X~N(uy,0%) € T(Xy, X5, -+, X,) = X, X;. A distribuicdo por amostragem de T~N (nu,, nof)

6. Utilizando os axiomas e propriedades da medida de probabilidade demonstre que

P[(AnB)U (AN B)] = P(A).. Justifique todos os passos.[Cotaco: 15]

7. Seja X uma variavel aleatéria. Prove que Var(X)=E(X?) - x*, onde u=E(X). Justifique todos

0S passos. [Cotacdo: 15]



Exame Epoca Normal

@ ESTATISTICA | - 2° Ano/Economia-Financas-2°Sem. 2013-2014 25. 06. 14
22 Parte — Pratica — 80 minutos V1

Nome: Numero:

Espaco reservado para classificacdes
la.(15) 2a.(20) 3a.(10) 4a.(10) T:

1b.(10) 2b.(20) 3b. (15) 4b.(20) P;

Nota: As questdes de Verdadeiro e Falso descontam — 2,5 se erradas.

1. Sabe-se que a probabilidade de Portugal continuar a pertencer a zona Euro € de 0,8. Por seu
turno, a probabilidade de a austeridade se manter é de 0,6. A probabilidade de uma ou outra
acontecerem é de 0,65.

a) Sabendo que Portugal continua a pertencer a zona Euro qual a probabilidade de a
austeridade se manter?

b) Suponha que a propor¢do de cidaddos portugueses que acham que Portugal deve
continuar a pertencer a zona Euro é de 0,8. Inquiridos 20 cidaddos qual a probabilidade

de seis ou mais terem opinido contraria?

0.0867 [] 0.1958 [] 0.8909 ] 0.8254[ ]




2. Considere a seguinte funcdo de probabilidade conjunta

fxr(x,y) = é(x +y)ondex=01ey=0,12.

a) Determine E(Y|X). O que pode concluir sobre a independéncia entre as variaveis X e Y

com base nos resultados obtidos?

b) Considere a variavel aleatéria W = 2X + Y. Determine a funcéo probabilidade da variavel

aleatéria W.



3. O Alfredo é um fumador inveterado. O numero de charutos diarios (16h) fumados pelo Alfredo
pode ser bem modelado por um processo de Poisson de média 8.

a) Qual a probabilidade de o Alfredo fumar, menos de 15 charutos em dois dias?

0.3675 ] 0.0992 [] 0.0930 [] 0.4667 []

b) Admita que o Alfredo terminou de fumar o seu primeiro charuto do dia as 10h em ponto.

Qual a probabilidade de o Alfredo estar sem fumar charutos até as 12h?

4. Os quadrados dos erros percentuais das previsées elaboradas por um certo economista do
FMI podem ser bem modelados por uma distribuicdo Normal de média 5 e variancia 1.

a) Sabendo que o erro foi superior a 3, qual a probabilidade de ser inferior a 5?

0.4772 [ 0.5000 [] 0.4884 [ ] 0.9772[]

b) Os erros ortograficos nos relatérios produzidos pelo mesmo economista ocorrem de
acordo com um processo de Poisson de média 1 por pagina. Este ano, o economista
produziu 2 relatérios. O primeiro relatério tinha 100 péaginas e o segundo 200.
Seleccionaram-se duas amostras: uma de 30 paginas do 1° relatério e uma de 60 paginas
do 2° relatério. Qual o valor maximo para a diferenca entre as médias de erros
ortograficos encontrados nas duas amostras com uma probabilidade de 95%?



Exame Epoca Normal

@ ESTATISTICA | - 2° Ano/Economia-Financas-2°Sem. 2013-2014 25. 06. 14
22 Parte — Pratica — 80 minutos V2

Nome: NUmero:

Espaco reservado para classificagdes
la.(15) 2a.(20) 3a.(10) 4a.(10) T:

1b.(10) 2b.(20) 3b. (15) 4b.(20) P;

Nota: As questdes de Verdadeiro e Falso descontam — 2,5 se erradas.

1. Sabe-se que a probabilidade de Portugal continuar a pertencer a zona Euro é de 0,8. Por seu
turno, a probabilidade de a austeridade se manter é de 0,6. A probabilidade de uma ou outra
acontecerem é de 0,65.

a) Sabendo que Portugal continua a pertencer a zona Euro qual a probabilidade de a
austeridade se manter?

b) Suponha que a propor¢do de cidaddos portugueses que acham que Portugal deve
continuar a pertencer a zona Euro é de 0,8. Inquiridos 20 cidaddos qual a probabilidade

de menos de 6 terem opinido contréria?

0.1091 [ 0.9133 [] 0.8042 ] 0.1746[]




2. Considere a seguinte fungéo de probabilidade conjunta

fxr(x,y) = é(x +y)ondex=01ey=0,12.

a) Determine E(Y|X = x). O que pode concluir sobre a independéncia entre as variaveis X e
Y com base nos resultados obtidos?

b) Considere a variavel aleatéria W = 2X + Y. Determine a funcdo probabilidade da variavel

aleatéria W.



3. O Alfredo é um fumador inveterado. O namero de charutos diarios (em 16h) fumados pelo
Alfredo pode ser bem modelado por um processo de Poisson de média 8.

a) Qual a probabilidade de o Alfredo fumar, menos de 10 charutos em dois dias?

0.0213 [] 0.0774 ] 0.0433 [ 0.0341 []

b) Admita que o Alfredo terminou de fumar o seu primeiro charuto do dia as 10h em ponto.

Qual a probabilidade de o Alfredo estar sem fumar charutos até as 12h?

4. Os quadrados dos erros percentuais das previsées elaboradas por um certo economista do
FMI podem ser bem modelados por uma distribuicdo Normal de média 5 e variancia 1.

a) Sabendo que o erro foi inferior a 5, qual a probabilidade de ser superior a 3?

0.4772 L] 0.5000 [ ] 0.4884 [] 0.9545 []

b) Os erros ortogréficos nos relatérios produzidos pelo mesmo economista ocorrem de
acordo com um processo de Poisson de média 1 por pagina. Este ano, o economista
produziu 2 relatérios. O primeiro relatério tinha 100 paginas e o segundo 200.
Seleccionaram-se duas amostras: uma de 30 paginas do 1° relatério e uma de 60 paginas
do 2° relatério. Qual o valor maximo para a diferenca entre as médias de erros
ortograficos encontrados nas duas amostras com uma probabilidade de 95%?



Exame Epoca Normal

@ ESTATISTICA | - 2° Ano/Economia-Financas-2°Sem. 2013-2014 25. 06. 14

22 Parte — Préatica — 80 minutos V3

Nome: NUmero:

Espaco reservado para classificacdes

1a.(15) 2a.(20) 3a.(10) 4a.(10) T

1b.(10) 2b.(20) 3b. (15) 4b.(20) P:

Nota: As questdes de Verdadeiro e Falso descontam — 2,5 se erradas.

1.

Sabe-se que a probabilidade de Portugal continuar a pertencer a zona Euro € de 0,8. Por seu
turno, a probabilidade de a austeridade se manter é de 0,6. A probabilidade de uma ou outra
acontecerem é de 0,65.

a) Sabendo que Portugal continua a pertencer a zona Euro qual a probabilidade de a
austeridade se manter?

b) Suponha que a proporcdo de cidaddos portugueses que acham que Portugal deve
continuar a pertencer a zona Euro é de 0,8. Inquiridos 20 cidaddos qual a probabilidade

de no minimo seis terem opinido contraria?

0.0867 [ 0.1958 [] 0.8909 ] 0.8254[ ]

2. Considere a seguinte funcao de probabilidade conjunta




fxr(x,y) = %(x +y)ondex=0,1ey=0,1,,2.

a) Determine E(Y|X = x). O que pode concluir sobre a independéncia entre as variaveis X e

Y com base nos resultados obtidos?

b) Considere a variavel aleatéria W = 2X + Y. Determine a funcdo probabilidade da variavel

aleatéria W.



3. O Alfredo é um fumador inveterado. O namero de charutos diarios (em 16h) fumados pelo
Alfredo pode ser bem modelado por um processo de Poisson de média 8.

a) Qual a probabilidade de o Alfredo fumar, menos de 12 charutos em dois dias?
0.1270 [] 0.1931 [] 0.0496 [ 0.0661 []

b) Admita que o Alfredo terminou de fumar o seu primeiro charuto do dia as 10h em ponto.

Qual a probabilidade de o Alfredo estar sem fumar charutos até as 12h?

4. Os quadrados dos erros percentuais das previsdes elaboradas por um certo economista do
FMI podem ser bem modelados por uma distribuicdo Normal de média 5 e variancia 1.

a) Sabendo que o erro foi inferior a 5, qual a probabilidade de ser superior a 2?

0.4987 ] 0.5000 [] 0.9973 [ ] 0.4993 []

b) Os erros ortograficos nos relatérios produzidos pelo mesmo economista ocorrem de
acordo com um processo de Poisson de média 1 por pagina. Este ano, o economista
produziu 2 relatérios. O primeiro relatério tinha 100 péaginas e o segundo 200.
Seleccionaram-se duas amostras: uma de 30 paginas do 1° relatério e uma de 60 paginas
do 2° relatério. Qual o valor maximo para a diferenca entre as meédias de erros
ortograficos encontrados nas duas amostras com uma probabilidade de 95%?



Exame Epoca Normal

@ ESTATISTICA | - 2° Ano/Economia-Financas-2°Sem. 2013-2014 25. 06. 14
22 Parte — Pratica — 80 minutos V4

Nome: NUmero:

Espaco reservado para classificacdes
la.(15) 2a.(20) 3a.(10) 4a.(10) T:

1b.(10) 2b.(20) 3b. (15) 4b.(20) P;

Nota: As questdes de Verdadeiro e Falso descontam — 2,5 se erradas.

1. Sabe-se que a probabilidade de Portugal continuar a pertencer a zona Euro é de 0,8. Por
seu turno, a probabilidade de a austeridade se manter é de 0,6. A probabilidade de uma ou
outra acontecerem é de 0,65.

a) Sabendo que Portugal continua a pertencer a zona Euro qual a probabilidade de a
austeridade se manter?

b) Suponha que a proporcdo de cidaddos portugueses que acham que Portugal deve
continuar a pertencer a zona Euro é de 0,8. Inquiridos 20 cidadaos eleitores qual a

probabilidade de menos de oito terem opinido contraria?

0.9679 [] 0.0222 [] 0.9900[ ] 0.0545[ ]

2. Considere a seguinte funcdo de probabilidade conjunta




fxr(x,y) = %(x +y)ondex=0,1ey=0,1,,2.

a) Determine E(Y|X = x). O que pode concluir sobre a independéncia entre as variaveis X e

Y com base nos resultados obtidos?

b) Considere a variavel aleatéria W = 2X + Y. Determine a funcdo probabilidade da variavel

aleatéria W.



3. O Alfredo é um fumador inveterado. O namero de charutos diarios (16h) fumados pelo Alfredo
pode ser bem modelado por um processo de Poisson de média 8.

a) Qual a probabilidade de o Alfredo fumar, menos de 13 charutos em dois dias?

0.2745 [] 0.1931 [] 0.0661 [] 0.0814 []

b) Admita que o Alfredo terminou de fumar o seu primeiro charuto do dia as 10h em ponto.
Qual a probabilidade de o Alfredo estar sem fumar charutos até as 12h?

4. Os quadrados dos erros percentuais das previsdes elaboradas por um certo economista do
FMI podem ser bem modelados por uma distribuicdo Normal de média 5 e variancia 1.

a) Sabendo que o erro foi superior a 2, qual a probabilidade de ser inferior a 5?

0.5000 [] 0.4993 [ ] 0.9987] 0.9973[]

b) Os erros ortogréficos nos relatérios produzidos pelo mesmo economista ocorrem de
acordo com um processo de Poisson de média 1 por pagina. Este ano, o economista
produziu 2 relatérios. O primeiro relatério tinha 100 paginas e o segundo 200.
Seleccionaram-se duas amostras: uma de 30 paginas do 1° relatério e uma de 60 paginas
do 2° relatério. Qual o valor maximo para a diferenca entre as médias de erros
ortograficos encontrados nas duas amostras com uma probabilidade de 95%?



