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INSTITUTO SUPERIOR DE ECONOMIA E GESTAO

ANALISE MATEMATICA 11
Licenciatura MAEG
Epoca de Recurso — 26 de Janeiro de 2015

Duracédo: 2 horas

(3,0) Mostre que a série de poténcias
io "(1-4x)"
~ nn+2)

é convergente num intervalo real compacto I. Calcule a soma da série correspondente

aos extremos desse intervalo.

Considere a fungdo f :R*> — R definida por

—1-x?
f(xy)=— Y

e 14 2% —y

a) (1,5) Determine o dominio, D, , dafuncdo f e represente-o graficamente.

b) (1,5) Dé exemplo de uma sucessdo ndo constante u, €D, tal que
J2 3 f 3
u, - TPk , € mostre que >y ¢ D;.

c) (1,0) Com base na alinea anterior, justifique convenientemente se D, pode ser

um conjunto compacto.



]
Seja afuncdo f :9R* — N definida por

2 2
X4y —2xtl o se (x,y)= (1,0)
fy) =1 J(x-1) +y? :

2 se (x,y)=(10)

a) (1,5) Para que valores da constante a € R, f é continua no ponto (1,0)?

b) (2,0) Faca a=2. Estude a existéncia de derivada direccional ?(1,0),
u

segundo um vector genérico ndo nulo u e R>.

c) (2,0) Estude a diferenciabilidade de f no ponto (1,0).

v
(2,0) Seja g(x,y,z)=x*+y*+2%, e @: R —NR* uma funcdo de classe C' tal que

o) =[111) e ¢'(D) =(1,2,3). Calcule (gop)'(1).

Vv
(2,5) Determine e classifique 0os pontos  criticos da  funcdo

f(X,y,z) =x* +y? +xlog(ay + z), em fungio do pardmetro « > 0.
VI

(3,0) Considere a funcdo complexa de variavel complexa holomorfa em C,

f(x-+iy)=k(x,y)+i6xy, com k e C*(%?). Determine a funcao k tal que (~i)=1.

fim



