ANALISE MATEMATICA I

Ficha N°1

1. Sejam P, ) e R, proposicoes. Prove que as seguintes proposigoes sao verdadeiras:

(a) (PVF)<& P

(b) (PAV) < P;

(c) [PAQVR)] < [(PAQ)V(PAR);

(d) [PV(QAR)] < [(PVQ)A(PV R);

(6) (Pe@)e[(P=Q)N(Q=P);

(f) (P=Q)V(Q=P);

(&) (P Q)= (PAQ)V((~P)A(~Q))
(h) (~ (P Q) < [(PA(MQ)V((~P)AQ);
(i) (P e Q) (~P)e(~Q))

) Pe)e[~[(P=Q) = (~@Q=P)];
(k) (P = Q) (~Q) = (~P))

O [(P=Q)AP]= (PNQ);

(m) (PVQ) < ((~P)=Q);

m) (PAQ) & [~ (P =(~Q))]

N

Prove que as proposi¢oes (PA Q) = Re (P = R)V (Q = R) sao equivalentes.
3. Escreva uma proposigao equivalente a seguinte usando apenas as operagoes “~”
e “\/77:
(A= B)A((~A) = C).
4. Para cada uma das proposigoes seguintes, escreva uma proposicao equivalente na
qual todos os quantificadores aparecam a esquerda:

(a) Vi, [P(r) = 3y, Qy)};
(b) vz, P(z)] = By, Qy)l;
(¢) Bz, P(x)] = [y, Q(y)].

Mostre que

ot

[(Vz, A(z) = B(z)) A (Vz, A(x)] = (Vz, B(z)).

6. Prove as seguintes proposigoes:

1ian+1 X

(a) VmeNVa e R\ {1},1+a+a*+a®+...a" =

l—a

1



(b) ¥n € N,1+2+3+ ... +n ="

(c) Vn eN,14+4+9+ ... 4 n?= rotbCntl),
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(d) Vn € N, 148427+ ... +nd = m0t)®,



