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Ficha de exercicios n° 5

Limites e Continuidade de Funcoes em R»

Exercicio 1 Calcule ou prove que nao existem os limites das sequintes fung¢oes
nos pontos indicados:
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Exercicio 2 Seja f : Dy C R? — R a fungdo definida por f(z,y) = ($2 + y) sen <> .
Ty
a) Justifique que ndo existe lim lim f(z,y) e ndo existe lim lim f(x,y).
z—0 y—0 y—0 z—0

b) Prove que eziste limite da fun¢do no ponto (0,0) e conclua que pode existir
limite de uma funcao num ponto sem que existam os limites iterados.



Exercicio 3 Estude a continuidade das sequintes fung¢des nos pontos indicados:
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no ponto (0,0).
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Exercicio 4 Determine o valor do pardmetro real o de modo que a sequinte
fungao tenha limite no ponto (1,1)
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Exercicio 5 Seja f: Dy CR?* — R a fungdo definida por f(x,y) = "
. Tty

a) Para cada m € R e cada k € N seja A = {(z,y) € Dy : y = ma*}.
Calcule para cada par (k,m) o limite de f no ponto (0,0) relativo ao conjunto
Ak

b) Considere o conjunto X = {(x, y) €Dy :y=—a+ xz} e calcule o limite
de f no ponto (0,0) relativo ao conjunto X.

¢) Que pode concluir sobre a existéncia de limite de f no ponto (0,0)?

Exercicio 6 Considere a funcdo f : R? — R definida por
1
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Determine o valor de k de modo a que a funcdo seja continua em R?.

Exercicio 7 Verifique se as sequintes fungdes sao prolongdveis por continuidade
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A funcdo pode ser prolongdvel por continuidade a R*? Em caso afirmativo
determine o prolongamento continuo de f.

Exercicio 8 Seja f : Dy C R? = R a fungdo definida por f(z,y) =

y?
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Exercicio 9 Determine os pontos de descontinuidade da fungdo f (x,y) =

Exercicio 10 Considere a fung¢io f : Dy C R?* — R definida por f(z,y) =
x (2 — senz)
L—1fyl
a) Determine o dominio de f, Dy, e represente-o geometricamente.
b) Defina analiticamente a fronteira de Dy e indique, justificando, se Dy é
um conjunto aberto e/ou fechado.
¢) Justifique se f é prolongdvel por continuidade ao ponto (0,1).



