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(2x +1)"
Seja a série de poténcias o
) P Z 242n
a) (1,5 Mostre que o intervalo de convergéncia absoluta da série € um conjunto
compacto.

b) (1,0) Calcule a soma da série nos extremos do seu intervalo de convergéncia.

2x +1 . - .
) , indique, justificando convenientemente, o valor da

c) (1,5)Se f(x)= Z

derivada f (‘V)[— %) .

JIx=yl-1
Considere o conjunto A{(x, y) € R? :%<O}
nix“+y

a) (2,0) Represente graficamente o conjunto A e determine o seu derivado 4.

b) (1,0) Determine o menor valor ne N de modo que seja verdadeira a seguinte
frase,

vp,qu ”p B q” sn.



1. (1,5 Estude a existéncia de prolongamento continuo da funcdo real

22
f(x, y):x—yzsen(x+ y) aos pontos onde f ndo esta definida, e em caso

(x+y)

afirmativo obtenha o prolongamento.

2. Considere a fungéo

y? —x2
f(x,y) =< arctg(x+y)
0 sey=—x

se y # —X

a) (1,0) Calcule Vf(0,0).
b) (1,5 Mostre que existe %(0,0) segundo qualquer direccdo ndo nula

v e R?, e indique o seu valor.

c) (2,0) Estude a diferenciabilidade de f no ponto (0,0).

v

y ¢

—,—], onde g é uma funcdo real diferenciavel no seu
X X

(2,5) Seja f(x,y, z)=x"g(

dominio e ne N . Mostre que x%(x, y,2)+ y%(x, Y,2)+ z%(x, y,z)=nf(xy,2).

\Y/
(2,0) Mostre por definicdo que (0,0) ¢ um ponto de sela da funcdo

f(xy)=y*(x=1)+yx.

VI
(2,5) Seja f uma funcéo complexa de variavel complexa. Se f e a sua conjugada f s&o

funcdes inteiras, prove que f é constante.

fim



