Capitulo 3. Sucessdes reais e séries.

1. Calcule o limite de cada uma das seguintes sucessdes (ou conclua que ndo existe)
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Capitulo 3 (continuacdo)

2. Considere as sucessoes de termo geral
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a) Estude a monotonia de cada uma;

b) Averigue quais sdo limitadas;

c¢) Sem calcular o limite, o que pode concluir sobre a convergéncia das sucessoes de
termo geral a, e c,?

d) Calcule o limite de cada uma das sucessGes ou conclua que ndo existe;

e) Escreva uma expressdo algébrica que represente cada uma das seguintes somas:

() X27%d, (ii) Xn2s fn

3. Utilize o simbolo ), para escrever
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d 1+3+5+7
e) 2+4+6+8+10+12

4. a) Averigue se alguma das sucessdes é uma progressdo geométrica e, nos casos
afirmativos, deduza uma expressdo algébrica (sem o simbolo Y, ) que represente a
soma dos 100 primeiros termos

I) 8: 1; l:i:i;---
8764512
i) —2, 6,—18, 54, ...

iii) 21731, 2713 272/3 2-1

b) Para cada sucessdo, escreva com o simbolo ), uma expressdo que represente a
soma dos termos apresentados (por exemplo, para i), use o simbolo ), para

1 1 1
representar8 + 1+ -+ — + 53)'



Capitulo 3 (continuacdo)

5. Mostre que as seguintes séries sdo divergentes
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6. Justifique quais das séries sdo geométricas e calcule a soma das geométricas que sdo
convergentes

a) B41+-+—+-
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b) —2+6—18+54 — -
Q) 1—-242-2431_..

d) 1?:1(1)11
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7. Averigue se as seguintes séries sdo convergentes e, em caso afirmativo, determine a
sua soma
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) Tne1 3"

9 o(d)
B) Sras ()

e) anz 5—n

f) ano(_z)n



Capitulo 3 (continuacdo)

8. Estude aconvergéncia das seguintes séries e calcule a soma das que forem convergentes

a) 2231 (L)n

x+1

b) XpZi(1 — lxD™?

. - b\ "
9. Determine a soma da série },p—oa (1 + ﬁ) , comb > 0.

10. Indique para que valores de x € R as séries convergem e calcule a sua soma
a) ano(?’x - 4)n

b) Sz (3)"

x+1
) Xn-o (xz;s)"

o _ 8"
d) Xn=oGmpe

f) 21010=3x7

11. Utilizando a teoria das séries geométricas, escreva as seguintes dizimas sob a forma de
fracGes irredutiveis
a) 1,(6) b) 0, (25)

an?+n

12. Considere a série Z;’{;zm, com a € R. Indique a resposta correta

a) Sea # 0entdo a série é divergente
b) Sea # 0 entdo a série é convergente
c) Asérie é convergente Va € R

d) A série é convergente, se a = 1.



Capitulo 3 (continuacdo)

13. A soma da série Yo, (1 — x?)" éigual a
a) -1, sex €] -V2,V2[
b) xiz—1, se x €] —v2,V2[ \{0}
¢) =, sex €] —V2,vV2[\{0}
d) =, sex €] —V2,V2[.

14. Considere a série

4x% + 16x* + 64x° + -

com soma S, se convergente.

Qual das seguintes afirmacdes esta correta?
a) S=(1-4x?)?2—-1, selx| <%

b) $=(1-4x?)"" -1, selx| <

c) S=(1-4x?)71, selx| <%
d) S=(1-4x?)72, se|x| < 1.
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