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A distribuição de uma v.a. X pode ser caracterizada pela,
função densidade de probabilidade ou função probabilidade,
f(x)
função distribuição, F (x)
função de quantis, Q(p) = infx{x : F (x) ≥ p}, com
0 < p < 1
função hazard, h(x) = f(x)/S(x), com S(x) = 1− F (x)
função geradora de momentos, MX(t) = E(etX)
função característica, é a transformada de Fourier da função
densidade ou probabilidade, ΦX(t) = E(eitX).
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Definição: função geradora de momentos
Seja X uma v.a. que assume valores em χ com f.d.p. ou f.p.
f(x). Então a função geradora de momentos de X, MX(t), é
definida por,

MX(t) = E
(
etX

)
=


∫
χ e

txf(x)dx se X contínua

∑
x e

txf(x) se X discreta
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Propriedades:
MX(0) = 1
M

(k)
X (0) = µk = E(Xk)

MX(t) = 1 + µ1t+ µ2
2! t

2 + . . .+ µk
k! t

k + . . .

se X tem f.g.m. MX(t), a v.a. Y = a+ bX tem f.g.m.
MY (t) = eatMX(bt)
se X e Y são v.a. independentes com f.g.m. MX(t) e MY (t),
respectivamente, a soma X + Y tem f.g.m.
MX+Y (t) = MX(t)MY (t)
se X e Y são v.a. com f.g.m. MX(t) e MY (t) e f.d. FX(x) e
FY (y), respectivamente, então MX(t) = MY (t) implica
FX(x) = FY (x)
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se X1, X2, . . . , Xn são independentes com f.g.m. MXi(t)
então a combinação linear L = a1X1 + a2X2 + . . .+ anXn

tem f.g.m. ML(t) =
∏n
i=1MXi(ait)

se a1 = a2 = . . . = an = 1/n, L = X̄ e
MX̄(t) =

∏n
i=1MXi(t/n)

MX̄(t) = [MX(t/n)]n se os Xi são identicamente distribuidos.
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