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Conteúdos Programáticos

Aulas TP 

(Semanas 1 e 3)

•  Capítulo 1: Análise 
Descritiva

•Capítulo 2: 
Probabilidades

Aulas TP 

(Semanas 3 a 6)

•Capítulo 3: Variáveis 
Aleatórias 
Unidimensionais

Aulas TP 

(Semanas 7 a 9)

Capítulo 4: Variáveis 
Aleatórias 
Multidimensionais

Aulas TP 

(Semanas 10 a 12)

•Capítulo 5: Variáveis 
Aleatórias Especiais

https://cas.iseg.ulisboa.pt

Material didático: Exercícios do Livro Murteira et al (2015), Formulário e Tabelas 
Estatísticas

Bibliografia: B. Murteira, C. Silva Ribeiro, J. Andrade e Silva, C. Pimenta e F. Pimenta; 
Introdução à Estatística, 2ª ed., Escolar Editora, 2015. 
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Pares Aleatórios Discretos
Distribuição Conjunta, Marginais e Condicionais; 

Independência; Covariância e Correlação 
1
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Par Aleatório Discreto
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Elementos de Estatística e Probabilidades II (uevora.pt)

https://dspace.uevora.pt/rdpc/bitstream/10174/10642/1/V.A.%20Discretas.pdf


Função de Probabilidade Conjunta
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Elementos de Estatística e Probabilidades II (uevora.pt)

https://dspace.uevora.pt/rdpc/bitstream/10174/10642/1/V.A.%20Discretas.pdf
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Função de Probabilidade Conjunta: Exemplo

Elementos de Estatística e Probabilidades II (uevora.pt)
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https://dspace.uevora.pt/rdpc/bitstream/10174/10642/1/V.A.%20Discretas.pdf


Funções de Probabilidade Marginais
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Elementos de Estatística e Probabilidades II (uevora.pt)

https://dspace.uevora.pt/rdpc/bitstream/10174/10642/1/V.A.%20Discretas.pdf


Funções de Probabilidade Marginais: Exemplo
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Elementos de Estatística e Probabilidades II (uevora.pt)

https://dspace.uevora.pt/rdpc/bitstream/10174/10642/1/V.A.%20Discretas.pdf


Funções de Probabilidade Marginais: Exemplo
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Elementos de Estatística e Probabilidades II (uevora.pt)

https://dspace.uevora.pt/rdpc/bitstream/10174/10642/1/V.A.%20Discretas.pdf


Funções de Probabilidade Condicionais
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www.cearidus.ufc.br/Arquivo



Funções de Probabilidade Condicionais: Exemplo
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Considere-se a função de probabilidade conjunta f(x,y) apresentada 
abaixo. Determine a função de probabilidade condicional de X dado 
que Y=1 e considere esse resultado para calcular P(X=0|Y=1). 

www.cearidus.ufc.br/Arquivo

Função massa de probabilidade de X:



Funções de Probabilidade Condicionais: Exemplo
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Considere-se a função de probabilidade conjunta f(x,y) apresentada 
abaixo. Determine a função de probabilidade condicional de X dado 
que Y=1 e considere esse resultado para calcular P(X=0|Y=1). 

www.cearidus.ufc.br/Arquivo



Independência entre as Variáveis Aleatórias
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Elementos de Estatística e Probabilidades II (uevora.pt)

https://dspace.uevora.pt/rdpc/bitstream/10174/10642/1/V.A.%20Discretas.pdf


Independência Estatística
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www.cearidus.ufc.br/Arquivo
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Independência Estatística

www.cearidus.ufc.br/Arquivo
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Independência Estatística: Exemplo

www.cearidus.ufc.br/Arquivo



Valor Médio do Par Aleatório
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Elementos de Estatística e Probabilidades II (uevora.pt)

https://dspace.uevora.pt/rdpc/bitstream/10174/10642/1/V.A.%20Discretas.pdf


Variância do Par Aleatório
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Elementos de Estatística e Probabilidades II (uevora.pt)

https://dspace.uevora.pt/rdpc/bitstream/10174/10642/1/V.A.%20Discretas.pdf


Covariância do Par Aleatório
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Elementos de Estatística e Probabilidades II (uevora.pt)

https://dspace.uevora.pt/rdpc/bitstream/10174/10642/1/V.A.%20Discretas.pdf


Coeficiente de Correlação do Par Aleatório

22Elementos de Estatística e Probabilidades II (uevora.pt)

https://dspace.uevora.pt/rdpc/bitstream/10174/10642/1/V.A.%20Discretas.pdf


Pares Aleatórios Discretos: Exercícios
Distribuição Conjunta, Marginais e Condicionais; 

Independência; Covariância e Correlação 
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Exercício 5.1 (a): Funções de Probabilidade Marginais

Slides Professora Claúdia Nunes
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Exercício 5.1 (b): Função de Distribuição

Slides Professora Claúdia Nunes
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Exercício 5.1 (c): Função de Probabilidade

Slides Professora Claúdia Nunes

P(Y>X) = P(X=0, Y= 1) + P(X=0, Y= 2) + P(X=1, Y= 2) = 0,05+0,03+0,1 = 0,18
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Exercício 5.1 (d): Valor Médio e Variância da Soma

Slides Professora Claúdia Nunes
E(X+Y) = E(X) + E(Y) = 0,95 + 0,64 = 1,59

Var(X+Y) = Var(X) + Var(Y) + 2× Cov(X,Y) 

                = (1,25 – 0,95^2) + (0,92 – 0,64^2) + 2×(0,56-0,95*0,64) = 0,7619

Cov(X,Y) = E(XY)-E(X)E(Y)



29

Pares Aleatórios: Função de Probabilidade Condicional
Considere-se a função de probabilidade conjunta f(x,y) apresentada abaixo. 
Determine a função de probabilidade condicional de X dado que Y=1.

Slides Professora Claúdia Nunes
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Slides Professora Claúdia Nunes

Pares Aleatórios: Função de Distribuição Condicional
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Slides Professora Claúdia Nunes

Pares Aleatórios: Função de Distribuição Condicional
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Pares Aleatórios: Valores Esperados 
Condicionais

Slides Professora Claúdia Nunes
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Pares Aleatórios: Variâncias Condicionais

Slides Professora Claúdia Nunes



Função de Distribuição Conjunta
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Elementos de Estatística e Probabilidades II (uevora.pt)

https://dspace.uevora.pt/rdpc/bitstream/10174/10642/1/V.A.%20Discretas.pdf
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Função de Distribuição Conjunta

Slides Professora Claúdia Nunes



Pares Aleatórios Discretos: Exercícios 
do Murteira et al (2015)

Distribuição Conjunta, Marginais e Condicionais; 
Independência; Covariância e Correlação 
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36Cap 4 do livro: 1, 3, 7
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Exercício 1 (a): Funções de Probabilidade Marginais
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Exercício 1 (a): Funções de Probabilidade Marginais



40

Exercício 1 (b): Probabilidade
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Exercício 1 (c): Probabilidade
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Exercício 1 (d): Probabilidade Condicional
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Exercício 1 (e): Independência
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Exercício 1 (f): Valor Médio e Variância
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Exercício 1 (f): Valor Médio e Variância
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Exercício 1 (g): Coeficiente de Correlação
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Exercício 1 (h): Valor Médio
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Exercício 1 (h): Valor Médio
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Exercício 1 (i): Valor Médio e Variância
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Exercício 3: Função de Probabilidade Conjunta
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Exercício 3: Função de Probabilidade Conjunta
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Exercício 3: Independência
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Exercício 7 (a): Funções de Probabilidade Marginais
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Exercício 7 (a): Independência
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Exercício 7 (b): Função de Probabilidade Condicionada
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Exercício 7 (c): Função de Probabilidade
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Exercício 7 (d): Valor Médio e Variância



60

Exercício 7 (d): Valor Médio e Variância
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Exercício 7 (e): Valor Médio
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Exercício 7 (e): Valor Médio
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Exercício 7 (f): Valor Médio e Variância
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Exercício 7 (f): Valor Médio e Variância
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Exercício 7 (g): Coeficiente de Correlação



Obrigada!
Questões?

66
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