6 Integrais Multiplos

Exercicio 6.1. Calcule os seguintes integrais

1ol g2 1
a) / / / x dxdydz b) / / ye™dxdy
0o J-1J1 -1J0
400 +o00 +oo 5 +00 )
c)/ / / e "V dxdydz d)/ / (z%e 2" 4 3ye ¥ )dydx
0 0 0 o Jo
2 2 Y 1 1 I
e)/ / (1+ x4+ 2)dzdy f)/ / / ycosx dxdydz.
1)1 2 o Jo Jo

solugdo: a)3 b)e—2-2 ¢)1 d) e 1)1

Exercicio 6.2. Calcule [[, f(x,y)dzdy, onde
a)f(z,y) = 3, A={(z,y) eR*: 1<y <3, 0<z <y'}
b flz,y) =ex, A={(z,y) eR*:1 <2 <2 z<y<z*}
o) f(x,y) = 2%y°, A={(r,y) eR?*:0< <1, 22 <y<1}

d)f(z,y) =ye* + 2%y, A={(z,y) eR*:0<y<1, 0<z<y?}
e)f(x,y) = xe ™, A={(z,y) eR?*: 1<z <2, 1 <y<+oo}

Nf(x,y) =23 +4y, A éaregiao limitada por y = 2% e y = 2.

solugao: a) £ b) % -2 ¢)Z d)

23 1 32
3 L

3~ 21
Exercicio 6.3. Sendo A = {(3: Y)eER i y<1l—uz,y<1l+ax, y>0}, calcule
a) [[,(x — 1)y dzdy b) [[,(y —2y*)e™ dudy ¢) [ (x+y) dzedy.

solugao: a) —3 b) 0 ¢) 3

Exercicio 6.4. Calcule
1l Ty r>0ey>0
/ fx,y)dxdy, com f(x,y) =
1J-1

1—z—vy, outros (z,y)
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= . 17
solugao: -

Exercicio 6.5. Calcule com um integral duplo a area da figura plana que é imagem do
conjunto A, sendo

a) A={(z,y) eR?: -1 <z <1 A 22 <y<1};
JER?:1—x<y<1 A x<1};
yeR?: 22 <y <2-—2?}
JER?:x4+y+2>0 A o+y? <0}
JeR?:y<z22 Ay—a2>0 A 2y—x<3 A x>0}
YER?Z: 2 >0 A 22 +92 <1}
= {(x, )€R21y2+x<2/\x—y>0};

:{(m,y)€R21y2<x Nz <iL —1—3}

) e HI g3 b

w|oo

solugdo: a) 3 b) 1 «¢)

Exercicio 6.6. Calcule / / sin(y®)dydz (sugestdo: comece por fazer o esboco grafico

da regiao integranda, invertendo depois a ordem de integragao).

~~. l—cos64
solugao: —=

Exercicio 6.7. Calcule // g(x,y)dzxdy, sendo A = [0,2] x [0,4] e
A

0, caso contrario

(JCIEN

solugao: —

Pag. 22



